
Lecon 244 : Fonctions holomorphe et meromorphe sur un ouvert de C

Plan

1 Holomorphie et prolongement analitique

1.1 Holomorphie [Pom]
– C der. ex : exp, polynome, serie entière
– Cauchy-Rieman. ex :z → z̄ pas holomorphe
– Formule de Cauchy, formule de la moyenne. Analicité
– Morea, thm d’holomorphie sous le signe somme

1.2 Conséquence du thm des zéros isolés
[Pom][Rud]

– zéro isolé et prolongement analitique [Pom] DVP1
– Singularité au bord du disque de convergence [Pom] DVP1
– Fonction Γ
– principe du maximum et conséquence [Rud] [AM04]
– Liouvilel et d’Alember-Gauss

2 Meromorphie et thm des résidus

2.1 Singularité et méromorphie
– Def sing
– alternative def mero exemple : Fraction rationnelles, fonction

Γ

– prod infini et m = f
g

2.2 Conséquence du thm des zéros isolés[AM04]
– Thm des résidus
– Exemple de calcul d’intégrale DVP
– Dénombrement des zero :
– Thm de Rouché, exemple, Thm d’Hurwitz

3 Topologie de H(Ω) [ZQ98]

– L’espace metrique et topologie de la CVU sur tout compact
– completude
– Thm de Montel et pas de norme DVP
– Th mde Weierstrass etM(C) est le corps des fraction de H(C)

4 Classe particulière de fonction [AM04]
[ZQ98]

– Serie de Diriclet : prop
– Fonction ζ DVP
– fct de Weistrass [Car85]
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Developpement
– Zero isolé et Singularité DVP1
– Exemple de calcul d’intégrale DVP
– Thm de Montel et pas de norme DVP
– Fonction ζ DVP
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