
Lecon 238 : Fonctions définies par une intégrale à parmètre. Exemples et applications

Plan
1 Régularité des intégrales à paramètre

1.1 intégrtion sur un compact
– continuité, dérivabilité [Gou] [Pom]
– exemple d’app f(x)/x [Gou], (x, y) 7→ (f(x) − f(y))/(x − y)

[ ? ? ?]

1.2 Cas général
– thm de continuité, derivabilité [Rud] ? [ZQ98]
– app || fh − f ||p → 0 [Rud]
– Γ C∞ [Pom]

1.3 Holomorphie[ZQ98]
– thm [ZQ98]
– Prologement de la fonction Γ à Re(z) > 0

1.4 Applications
– fonction ζ 1 [ZQ98]
– Retour de la fonction ζ [ZQ98] DVP

2 Comportement asymptotique

– equivalent d’
R

[Gou]
– exemple [?]
– Methode de Laplace [Rou98] DVP

– Transformé de Laplace et
Z

sin(x)

x
dx [Lei][p. 237] DVP

3 Convolution [Bre]

3.1 Convolution et suite régulariante
– convolution : L1 ∗Lp DVP

– Def avec support compact
– ρn ∗ f avec f ∈ C0(Rn)
– ρn ∗ f avec f ∈ Lp(Rn)
– app : C∞c (R) dense dans Lp(R) , (dense dans C0 et équirépar-

titon [ ? ? ?])

3.2 Convolution des fonction periodique [Pom]
– Def
– Sans support compact : CVU avec f cont borné.
– Thm de Weierstrass
– Fejer DVP

4 Transformée de Fourier

4.1 Defn, premières prop [Rud]
– defn
– Propriétés formelles
– Continue → 0 à l’infini
– Lemme de Rieman-Lesbesgue [Gas95][p. 129]
– Stabilité de l’espace de Schwartz [ZQ98]

4.2 Formule d’inversion [Bon01]

– ̂gaussiene et inverse fourrier pour S(R) [ZQ98]

4.3 Plancherel
– thm [Rud]

– Calcul de
Z +∞

0

sin(x)

x
dx [Gas95][p. 161]

– L2 et Hermite [Kol77] DVP
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Developpement
– Retour de la fonction ζ [ZQ98] DVP
– Methode de Laplace [Rou98] DVP

– Transformé de Laplace et
Z

sin(x)

x
dx [Lei][p. 237] DVP
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– Fejer DVP
– thm d’inversion de fourrier dans L1 ∩L2DVP
– L2 et Hermite [Kol77] DVP
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