
Lecon 208 : utilisation de l’uniforme continuité en analyse

Plan

1 Deux théorèmes d’existence

– Théorème de prolongement fct UC DVP [Pom]
– coro cas des evn
– intégrale de Riemann
– Unicité du complété topologique
– Transformée de Fourier sur L2

– Relèvement des homotopies

2 Uniforme continuité : premiers théorèmes
d’approximation [Pom]

– fonction en escalier dense ds fct continues.
– fonction affine par morceaux dense dans C0([a, b]; R)
Lemme de Lebesgue
– Théorème de Weierstrass

3 Uniforme continuité : Propriété de conver-
gence

– Dini (fonctions croissantes) [Gou]
– Polynôme de Berstein ⇒app Théorème de Weierstrass [Gou]
– Ascoli DVP et Ascoli-Arzela
– thm de Cauchy-Péano
– Montel

4 Uniforme continuité et intégration

4.1 Comportement aux bornes[Gou]

– f : R+ → R UC et
R +∞
0 f CV. Alors limx→+∞ f(x) = 0.

– app

4.2 Régularité des intégrales à paramètre[Gou]

– thm de continuité
R b

a

– thm de dérivation sous le signe somme
R b

a
– 2 app [Gou]

– thm ||fh − f ||p
h→0−→ 0 [Rud] [Bre]

5 Convolution [Bre] [Pom]

– ϕn ∗ f → f en norme infini DVP
– résulta de densité
– inversion de Fourrier
– Weierstrass
– Fejer DVP [Pom]
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Developpement
– Ascoli et Cauchy peano DVP
– Convolution et Fejer [Pom] DVP
– Prolongement UC et appl
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