
Lecon 105 : Ensemble de permutation d’un ensemble fini Applications

Plan

1 Généralité

1.1 Definition [Tau92] [AF87]
– def S(E) ' Sn

– thm de Caley
– transposition engendre Sn [Gou]
– Cas particulier de famille qui engendre
– centre

1.2 Orbite, cycle et signature [Tau92][p.38]
– Orbite
– décomposition en cycle
– classe de conjugaison [AF87][p.180-182]
– Signature ε(σ) = (−1)n−N(σ) et unique morphisme
– def de An

2 Structure

2.1 Simplicité
– premier pas : n = 2, 3, 4 [Per][p.12-13] et [AF87][p.196]
– An est simple pour n > 5 [Per]
– coro : groupe dérivé, sous groupe d’ordre n
– A5 est le seul groupe simple d’ordre 60 [Per] DVP
– strucutre des (Z/nZ)∗ [Per]

2.2 Automorphisme
– Aut = Int pour n 6= 6 [Per]
– le cas n = 6

3 Application

3.1 Lien avec certain groupe d’algèbre linéaire
– fin chap 4 [Per]

3.2 Determinant
– Determinant, forme n-linéaire ... [Gou]

3.3 Polynome à n indeterminé
– Polynome symetrique [Per] [Gob96]
– action de An sur K[t1, ..., Tn] [Gob96] DVP

3.4 Géométrie
– Polygone régulier [ ? ? ?] [Com98][ ?] [BD79]
– etude de Dn [?] [BD79]
– Sous groupe de O2

– sous groupe fini de SO3(R) DVP [FGS01]
– groupe d’isométrie du cube, de l’isodécaèdre [Com98] DVP

4 Applications en géométrie

– sous groupe fini de GLn [Ale99] DVP
– Polygone régulier [ ? ? ?] [Com98][ ?] [BD79]
– etude de Dn [?] [BD79]
– Sous groupe de O2

– sous groupe fini de SO3(R) DVP [FGS01]
– groupe d’isométrie du cube, de l’isodécaèdre [Com98] DVP
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Developpement
– action de An sur K[t1, ..., Tn] [Gob96] DVP
– A5 est le seul groupe simple d’ordre 60 [Per] DVP
– Sous groupe de O2

– sous groupe fini de SO3(R) DVP [FGS01]
– groupe d’isométrie du cube, de l’isodécaèdre [Com98] DVP
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