
Lecon 104 : Groupe finis. Exemples et Applications

Plan

1 Généralité

1.1 Propriété [Per]
– Lagrange
– générateur
– sous groupe distingué
– ex de groupe simple Z/pZ
– H8

– Formule des classe

1.2 ensemble de permutation
– Générateur
– décomposition en cycle et classe de conjugaison
– Simplicité thm, contre ex pour A4

– Automorphisme [Per]

1.3 Groupe abelien
– G est d’exposant 2
– G/H monogène alors ...
– Thm de decomposition [FGS01][unicité] DVP
– strucutre des (Z/nZ)∗ [Per]
– grp fin est quotient d’un (Z/nZ)∗ DVP

2 p-groupes

2.1 p-groupes
– |G| = p2 alors G abelien ...
– Z(G) non trivial [Per]
– Sous groupe distingué à tous les ordres
– Thm de Cauchy sans Sylow ...[Tau99][p. 66]
– Thm de la base de Burnside [Hal59] DVP

2.2 Théorèmes de Sylow et application
– Thm de Sylow [Tau99] DVP
– Application rapide
– A5 est le seul groupe simple d’ordre 60 [Per] ou Francinou

DVP
– sous groupe d’ordre pq [FGS01]
– classification des groupe d’ordre 6 12 ou plus

3 Applications en géométrie

– sous groupe fini de GLn [Ale99] DVP
– Polygone régulier [ ? ? ?] [Com98][ ?] [BD79]
– etude de Dn [?] [BD79]
– Sous groupe de O2

– sous groupe fini de SO3(R) DVP [FGS01]
– groupe d’isométrie du cube, de l’isodécaèdre [Com98] DVP
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Developpement
– Thm de decomposition grp abelien [FGS01][unicité] DVP
– Thm de la base de Burnside [Hal59] DVP
– Thm de Sylow [Tau99] DVP
– A5 est le seul groupe simple d’ordre 60 [Per] DVP
– sous groupe fini de GLn [Ale99] DVP
– Polygone régulier [ ? ? ?] [Com98][ ?] [BD79]
– etude de Dn [?] [BD79]
– Sous groupe de O2

– sous groupe fini de SO3(R) DVP [FGS01]
– groupe d’isométrie du cube, de l’isodécaèdre [Com98] DVP
– classification des groupe d’ordre 6 12 ou plus
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