Lecon 101 : Groupe opérant sur un ensemble. Exemples et applications.

1 Généralité [Per]

1.1

Définitions, premiers exemples

def.

Translation a g. & d.; conjugaison

Thm de Caley

Sy agit sur[|1;n|], Gl, sur R™ sur les sous-ev de dim 7

Objets attachés a une action

orbite, G/H et classe
dec en cycle [Gou] [Tau92|[p.38|

Stabilisateur, transitivité, fidelite

THM de Frobinius [FGSO01]

2 Action d’un groupe fini

PLAN

3 Algébre de polynomes

3.1 Polynomes symetrique
— Polygone symmetrique [?7 7]
— Action de A, sur K[T1,..,T,] DVP

3.2 Action et racine de Polynome [Goz97]
— Conjugaison des racine par Gal(K/K)

— exemle, application

4 Applications

4.1 Probléme de classification

— relation de similitude sur M, (K)
— Sylvester [Gou]

2.1 Formule des classes ~ Résaux et PSLn (Z) [Tau92]
— Formule des classes 2 P
— burnside : G p-groupe on a Z(G) # {1} 4.2 Un peu de géométrie
— Wedderburn [Per] — iso llaissant stable un figure : poligone, cube, tetra -edre.
— THM de Sylow [Tau92, Tau99] [BD79] DVP [Com98]
— Burnside frob et collier de Perle — sous groupe fini de SO3 DVP
— GL; (R) est connexe [MT86] DVP
2.2 Representation linéaire des groupes fini — Action de PSL» sur le demi plan de point carré [?] DVP
[Ale99] [BD79)
— Def lere prop
— comment on s’en sert
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DEVELOPPEMENT

THM de Sylow [Tau92, Tau99] [BD79] DVP

GL} (R) est connexe [MT86] DVP

Action de PSLo sur le demi plan de point carré [?] DVP
groupe d’isométrie du cube [Com98] DVP

Action de A, [Gob96|DVP



