Lecon 239 : Transformé de fourrier et produit de convoution. Applications

1 Convolution [Bre]

1.1 Le cadre L?

— convolution : L' «LP DVP
— support compact et fct C°, C*

Suites régularisantes

— Def avec support compact

— pn * f avec f € CO(R™)

— pn * f avec f € LP(R™)

— app : C°(R) dense dans LP(R) , (dense dans C° et équirépar-
titon [?777])

— Sans support compact : CVU avec f cont borné. Hyp pour CV

dans LP

Convolution des fonction periodique [Pom]|

— Def
— Thm de Weierstrass
— Fejer DVP

2 Transformée de Fourier

2.1 Defn, premiéres prop [Rud]
— defn

— Propriétés formelles

— Continue — 0 a l'infini

— Lemme de Rieman-Lesbesgue [Gas95|[p. 129]
— morphisme d’algebre [Rud]

— Stabilité de l'espace de Schwartz [ZQ98]|

2.2 Formule d’inversion [Bon01]
— Le cas de la gaussienne
— thm d’inversion DVP

2.3 Plancherel
— thm [Rud]
— Calcul de /‘+<>O wdm [Gas95][p. 161]
~ L2 et Herm?te [K01$7] DVP

2.4 Applications

— Principe d’incertitude [Gas95|[p.162]
— Equation de la chaleur [Far00]
— Formule de Poisson [Far00][p. 148] [ZQ98| (|[Rud] [Gas95])
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DEVELOPPEMENT

convolution : L xLP DVP

Fejer DVP

— thm d’inversion de fourrier dans L' NL?2DVP
— 1.2 et Hermite [Kol77] DVP



