
Lecon 209 : Utilisation de la dénombrabilité en analyse et en probabilité

Plan

0.1 preliminaire
– Principe de récurence
– Principe des tiroirs

1 utilisation des suites

1.1 Généralités [Pom] [Gou] [HL97]
– adherence
– complétude ; fermé emboité et suite adjacente.
– utilisation : thm de projection sur un convexe
– Compacité :BW+ application
– continuté sequentiel, der seq ... aplication

1.2 Méthode itérative
– Point fixe de Picard [Pom]
– Methode de Newton [Rou98] DVP
– Cauchy-Lipshitz [Rou98] [Pom] DVP

2 Aspect topologie

2.1 Procédé diagonale
– Tichinof dénombrable [ZQ98]
– Cantor [Gou] [ZQ98]
– R n’est pas dénombrable [Pom]
– Ascoli [HL97] DVP
– Montel [ZQ98]

2.2 Union dénombrable
– Resulta fondamentaux (stabilité)
– Nombre algébrique
– Base dénombrable de vsg
– fonction monotone et pt de dsicont

2.3 Espace de Baire [Gou] [Rud]
– Thm de Baire
– C0 nulle part derivable dense dans fct continue DVP [Gou]
– f ′ cont sur un ensembe dense

– Banach-Steinhaus
– Serie de fourrier 6= fct dense [Rud] DVP

3 Séparabilité [HL97]

3.1 Généralité
– Dénombrabilité à l’inf
– Lp séparable et L∞ pas séparable [Bre]
– famille d’ouvert 2 à 2 disjoint

3.2 Base hilbertienne
– THM d’iso
– Parceval et inégalité isopérimétrique [ZQ98] DVP
– pol de meillleur approx et methode de Gauss [CM84] DVP
– Pol d’hermite [Kol77] DVP
– dualité ?

4 Mesure[Ouv00]

4.1 tribu
– Def
– λsystem-π-sytem et tribu
– thm de la classe monotomne

4.2 Mesure
– def, exemple
– Thm de caratéodory
– µ(An) = 0 ⇒ µ(∪An) = 0
– montone donc derivable pp DVP[RN]
– mesure complété
– fubinni et Mesure de comptage

4.3 Borel-cantelli
– THM
– l’exemple du singe
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Developpement

– Methode de Newton [Rou98] DVP
– Cauchy-Lipshitz [Rou98] [Pom] DVP
– Ascoli-Arzela DVP
– monotonme donc derivable pp [RN] DVP
– Parceval et inégalité isopérimétrique DVP

– pol de meillleur approx et methode de Gauss [CM84] DVP
– Pol d’hermite [Kol77] DVP
– C0 nulle part derivable dense dans fct continue DVP
– Serie de fourrier 6= fct dense [Rud] DVP
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